Geometricky dikaz poucky Wilsonovy.

Napsal
Dr. K. Petr.

Poucka Wilsonova nam pravi, ze ¢islo 1.2.3...(p — 1) + 1 (anebo jinak,psano (p —
1)l 4+ 1) jest délitelno p, jestlize p jest prvocislo. Abychom tuto poucku dokazali,
predstavme si v roviné p bodt Ay, As, ..., A, vrchold to mnohothelnika pravidelného
a uvazujme nejprve, kolika moznymi zptsoby ze téchto p bodu spojiti lomenou carou
uzavienou z p usecek se skladajici a majici ony body za vrcholy. Téchto zptsobti
jest patrné tolik, kolik jest permutaci z p — 1 ruznych prvka, totiz jest jich (p — 1)!
Nebot’ vychazejice z jednoho bodu, na pr. z bodu Ax, muzeme probihati zbyvajici v
libovolném poradi. Pri tom pokladame dvé lomené ¢ary kryjici se sice, ale probéhnuté
v opacném smeéru jako rizné. Tyto lomené cary uzaviené jsou dvojiho druhu, a to
bud pravidelné anebo nepravidelné. Pravidelné jsou takové, které, oto¢ime-li je kolem

™
stfedu prislusejicimu ku bodim Aj, Ay, ..., A, o thel — (anebo o néjaky nasobek
tohoto thlu) samy sebe pokryjou. Nepravidelné pak maji tu vlastnost, Ze oto¢ime-li
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je o jakykoliv z thld —, dostaneme lomenou ¢aru sice shodnou a

spojujici body Aj, Ag, ..., A,, ale v jiném poradi nez ta, ze které jsme vychézeli. Lze
tudiz lomené ¢ary nepravidelné sestaviti ve skupiny vzdy po p ¢lenech. Z jedné cary
lomené nepravidelné dostaneme vSechny ostatni téze skupiny, kdyz onu ¢aru lomenou
otoc¢ime kolem stiedu postupné o uhly
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Jinych lomenych ¢ar neni. Nebof dejme tomu, ze bychom méli ¢aru lomenou takovou,
27
ze by sama sebe pokryla, kdybychom ji kolem stiedu otocili o thel ¢— a dejme tomu,

ze by bylo ¢ ¢islo nejmensi té vlastnosti (1 < ¢ < p).

Pak by tato ¢ara sama sebe pokryla také pti otoceni o
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Budiz A\ takové celé cislo. ze

(A=1)g<p alg>np,

pak
A =Dp+q,
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kde, ponévadz jest p prvocislo
0<q <gq;

a lomena ¢ara by se pokryla pii hlu
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t j . pri uhlu , coz jest vSak proti suposici, ze ¢ jest nejmensi ¢islo té vlastnosti.

Pravidelnych lomenych c¢ar jest p — 1, nebot pravidelnd c¢ara lomena jest jednou
spojnici uplné stanovena a bod na pf. 1 muzeme spojiti pouze s (p — 1) ruznymi
body; p-clenych skupin nepravidelnych lomenych car budiz N. Pak jest

(p—1)!=p—1+Np

anebo
(p—1+1=p(N+1)

¢imz poucka Wilsonova dokazana.



