LETTRE CIHIL

=

Fucen b Gononack.

Sounainn Lob dloprbs laquelle prochdent les sommas des divisours des nombires
naturels

Borlin A, 1. April 1747,

— — Letstens habe ich eine sehr wunderbare Ordoung in
den Zahlen, welche die swnmas divisorom der numerorum
paturalium  darstellen, entdecket, welche mir um so viel
merkwiirdiger vorkam, da bierin eine grosse Verknipfung
mit der Ordnung der numerorum primorum 70 stecken
scheint. Daher bitte Ew. diesen Finfall ciniger Aufmerksam-
keit zu wiirdigen.

Wenn n einen numerum quemcunque integrum affiv-
mativam bedeutet, so soll J/n die summam omnium diviso-

rum hujus numeri n anzeigen. Also wird seyn
wurr, math ai paye T4



— 408 —

]:l:l [9 =14349=13
J2=142=3 [40=14-245-+-10 =18
S3I=1-F3=W M= =12

=1 4+-24+5=7 12 == 142 34641228

Li=145=6 S13 =113 =1}

JEm=t 4243+ 6=12 | [b=1+42HTH A= 2b

J1=147=8 SAs=1434 515 =2

JB =124 b8 =15 | [16= 1 +2444+B416=31
ete.

Diese Bedeutung des Zeichens /° vorausgesetat, so habe ich
gefunden dass

fn= [t (=)= fn—5)—/(r=T)+/ - 12)
A=/ (n—15) = f{n—=22) —/(n - 26) - etc.

wo immer zwoy Zeichen + und —— wuf civandor folgen.

Die Ordnung der abzuziechenden Zallen 1, 2, 5,7, 12, 15 cle.

fallt aus ihren Differenzen, wenn dieselben alternatim be-

wachtet werden, sogleich in die Augen, als

1, 2, 5, 7, 12, 15, 22, 26, 35, 40,
oiv. 1, 3, 2, 5 3 % 4 8 5 O

51, 57, 170, 77, 92, 100, 117, 126, 145 ete
Dt 6, 15, 7, 15, 8, 17, 9, 19 ete.

Ferner ist zu merken, dass man in cinem jeglichen Fall,
nicht mehr termi h , als bis man ad nume-
ros negativos komme, und weun ein solcher terminus S0
vorkommt, so muss dafir die vorgegebene Zahl n selbst ge-
schrieben werden, also dass in quovis casu /0 =n. Tol-
geade Exempel werden zur Eclauterung der Wabrheit dieses
theorematis’ dienen:
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Wenn so wird

o=t [ 1= 0=0

an=2; [ 2=/ 14 0=1+2=3

an=3: / 3=/ 1=3+1=h

b on=h; jb_—:._/’3+j’2:&+3:7

5.n=5; f 5:_/‘-}-/3—_/\):7-&-5-—5:6

6. n=6; _/'G:;/5+-fb—-fl=6+7-—l:‘.12

1.n=T; _/'1:_/’6+_/'5—f2-—f0:l9,+6-3—1::8

8. n=8; f8:j‘1+./8—j3—-f1:8+12—h-—1:_l5

9. n=9; f9=,/841/‘1-7;/7|—j’2:;15+ﬂ--1—3:l3

10 u=10;_/'10:—.._/‘9-\;/‘8—_/5-—j‘3=13&-15-—8-4_—_18 .

H.n:ﬂ:fll:flO-l—j‘Sr_/'G-—;/'b:IB-HS—IQ--7':.19

ﬂ.n:m;j'm:jlH-jl()—f'l-ﬁ+_/0:19+18-8—6+12:28
ele,

Der Grund dieser Ordnung fllt um so viel weniger in
die Augen, da man nicht sieht, was die Zohlen 4, 2, 5, 7,
12, 15 ete. fir eine Verwandtschaft mit der natura diviso-
pum haben. Jch kann mich aunch nicht rithmen, duss ich
davon eine demonstrationenm rigorosam hatte. Wenn ich aber
auch gar keine hatte, so wiirde man an der Wahrheit doch
nicht zweifeln konneo, sweil bis aber 300 diese Regel im-
mer. eingetroffen. Inzwischen habe ich doch dieses theorema
aus folgendem Satz richtig hergeleitet.

Wenn s==(1 —a) (1 —a%) (L - ~af)(1—a') (1 —z*) etc.
in infinitum, so ist auch s—=1—x —a* 4t 42’ gt
B e S et e @0 4 etc., wo die exponentes
des @ cben dicjenigen Zahlen sind, welche oben vorgekom-
men; und wenn dieser Satz seine Richtighkeit hat, wie ich
nicht zweifle, ungeacht mir hier eine demoustratio rigorosa
fehlt, so ist auch das angefibrte theorema vollig gegrandet.
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Denn aus dem doppelten Werth von s bekomme ich erstlich
ds __ —de  dxdx datdx 4atdx  Betda — oto.
Pl T S = A B T L Tt

und dann

de _ —de—Qxdx- batda1a0dx — 13 20 da — (Bt v 4 ot
i 1—x—ax-putf a’—-:“is".Q e,
1 'As 5:‘—'!.:‘ 19a' lﬁ:“
- - -2 —-8

fnlghch ist

= +:_n+1_,-+.—_;7+mx+x-=~+ ote.
wenn aber alle diese letzten Briche in progressionus geo-
wetricas verwandelt_ werden, so bekommt man fiir dieselben

T I A T - T = N B
42 420 4ad g2l aa

457 432 435 4 32"
+4s Al + A
+5-¥. -} b
or + s
+v‘1.r.

+l:’§—9:‘+w:’+ llr“- l‘h‘-‘- Hxlq-ow.

das isty
Ao L2 LI PN L35 SO L1 By IS 10 e =
1420 =Bt = 1t b2t 22 = Wt 55 o et
g et ja ae e L R L we UL LT
woraus das gegebene theovema leicht fliesst. Man sicht aber
zugleich, dass dasselbe nicht so obvium ist, und dnss zwei-
felsohne darin noch schone Sachen verborgen liegen mitssen.
Euler.




