Palindromes (Denise Vella-Chemla, 12.7.2018)

On note d’une autre manieére les liens entre les sommes de deux impairs.

6 || 3+3

8 || 3+5

103+7 545

1213+9 547

143+11 54+9 747
163+13 5+11 749
18(3+15 5+13 7+11

20| 3+17 5415 7+13
223419 5417 7+15 11+11
2434+21 5+19 7417 11+13
26 |3+23 5+21 7+19 11+15 13+13

On compte les décompositions en les regroupant selon leur plus grand sommant (le second de la décom-
position). Par exemple, parmi les décompositions des nombres pairs jusqu’a 18, on voit dans la ligne de
18 qu’une seule décomposition a 3 comme second sommant (343), 2 décompositions ont 5 comme second
sommant (3+5 et 5+5), 3 décompositions ont 7 comme second sommant (347, 547 et 7+7), 3 décomposi-
tions ont 9 comme second sommant (3+9, 5+9 et 7+9), 3 décompositions ont 11 comme second sommant
(3411, 5411 et 74+11), 2 décompositions ont 13 comme second sommant (3413 et 5+13), et enfin, une
seule décomposition a 15 comme second sommant (3415).
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Notons 'ensemble G(n) = {a + b tels que a et b sont impairs, a est premier et 3 < a < n/2 et 6 <
a+b < n}. Appelons f, la bijection de G(n) dans G(n) telle que f,(a + b1) = a + by si et seulement si

b1 + ba = n. La bijection fos par exemple associe 3+7a3+150u7+9 a 7+ 13. fao a comme points
fixes 3+ 11,54+ 11, 7+ 11 et 11 + 11.

Plus généralement, le nombre de points fixes de f, est égal & m(n/2) si n est un double d’impair et & 0
sinon.

On note la palindromie des comptages horizontaux des décompositions.



