
Table de la relation “premier à” (Denise Vella-Chemla, 23.10.2016)

On continue d’étudier une table de booléens associés à la relation “premier à” qui lie deux nombres. Cette
relation est symétrique.

Dans cette table, on colorie une case si elle contient le booléen vrai et on la laisse blanche sinon. On choisit de
noter x ∧ y le plus grand commun diviseur de x et y. Pour x compris entre 1 et 60 et pour y compris entre 1 et
30, la case (x, y) code la valeur de vérité (booléenne) de l’assertion logique x∧ y = 1 (le booléen de la case (x, y)
de la table vaut donc 1 pour tout nombre y premier à x et 0 pour les autres s’il y en a).

Cette table est telle que toute ligne (celle de x) contient les mêmes éléments que ceux d’une diagonale montante
(celle de x − 1) ou que ceux d’une diagonale descendante (celle de x + 1). Ces propriétés de la table découlent
du fait que ∀x, y ∈ N∗ avec y < x, x ∧ y = (x − y) ∧ y et ∀x, y ∈ N∗, x ∧ y = (x + y) ∧ y.

Aux nombres premiers correspondent des lignes (et diagonales associées) quasi-continues. Les lettres a à u
entête de colonnes correspondent aux nombres de 10 à 30 (pour ne pas augmenter la largeur des colonnes par
des nombres à 2 chiffres).
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